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��� ��種類の多項式
�� �� � を変数，�� �� �を � � � � �が成り立つ自然数
�� �� �は共約数を持たないと仮定する．
��� �� ��空間上の次のような�個のベクトル場	 �� 	 �� 	 �

を定義する：
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������ �� ��は �� �� �の多項式
また 	 �� 	 �� 	 �から � � �行列� を以下のようにし

て定義する：
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�� �� � の関数 ���� �� ��が ��� �� ��型重みつき斉次多項
式であるとは，適当な自然数 �に対して 	�� � �� が成
り立つことである．このとき，� は � の次数という．

�



	�� 	�� 	�に対する条件を考える：

条件 ���
��� 		�� 	�
 � �� � ��	�� 		�� 	�
 � �� � ��	�

���� 次を満たす多項式 ����� �� �� �� � �� �� ��が存在する：
		�� 	�
 � ����� �� ��	� � ����� �� ��	� � ����� �� ��	�

�����
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�
は零でない定数

���� 多項式 �����は ��の定数倍でない．

問題 ��� 上の条件 ���を満たすベクトル場の三つ組
�	�� 	�� 	��を，重みつき座標変換を除いて分類せよ．

	�� 	�� 	�が条件 ���を満たし，�����が重複因子を
もたない多項式のとき，����� � � で定まる超曲面は
対数的自由因子になる．

�



問題 ���に対する解答は次の定理であたえられる．

定理 ��� �� �� �を変数，�� �� �を � � � � �であるよう
な自然数とする．�� �� �は共約数をもたないとする．こ
のとき，次が成り立つ．

��� もし ��� �� �� �� ��� �� ��� ��� �� ��� ��� �� ��であれば，
条件を満たすベクトル場の三つ組 �	�� 	�� 	��は存在し
ない．

���� もし ��� �� ��が ��� �� ��� ��� �� ��� ��� �� ��のいずれ
かであれば，� � ����� の形の多項式 � ��� �� ��は重
みつき座標変換によって次のいずれかと一致するように
できる：
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������ ��� �� �� � ��� �� ��の場合 �この場合は��型鏡映
群に対応する�
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注意 ��� ここに，多項式 �����    � ���
 それぞれの場
合に対応する行列�を与えておく．���������は �� �� �
のことである．�
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�� 一般化
�� �� � を変数，�� �� �を � � � � �が成り立つ自然数
�� �� �は共約数を持たないと仮定する．
��� �� ��空間上の次のような�個のベクトル場	 �� 	 �� 	 �

を定義する：
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��� � ������ �� ��は �� �� �の多項式
また 	 �� 	 �� 	 �から � � �行列� を以下のようにし

て定義する：
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	�� 	�� 	�に対する条件を考える：

条件 ����
��� 		�� 	�
 � ��	�� 		�� 	�
 � ��	� ���� �� �定数�

���� 次を満たす多項式 ����� �� �� �� � �� �� ��が存在する：
		�� 	�
 � ����� �� ��	� � ����� �� ��	� � ����� �� ��	�

問題 ���� 上の条件 ����を満たすベクトル場の三つ組
�	�� 	�� 	��を，重みつき座標変換を除いて分類せよ．

	�� 	�� 	�が条件 ����を満たし，�����が重複因子を
もたない多項式のとき，����� � � で定まる超曲面は
対数的自由因子になる．

複素鏡映群の判別式はこのような条件を満たす．
�定理ではなく観察�

��



��� 階数 �の既約な鏡映群
ここで扱うのは，��� ��� ��型実鏡映群と 	��
で

�����������������������

と番号のついた複素鏡映群である．��型実鏡映群は 	��


では�����になっている．�をこれらの群のいずれかと
する．
このとき，��� ��� ��を代数的に独立な��不変斉次多項式
環の生成元とする．�� � �������とする．�� � �� � ��
としてよい．
���� ��� ���を最大公約数で割ったものを ����� �

�

�� �
�

��とす
る．
��� ��� ��をそれぞれ ��� ��� ��で表すことにする．
�の判別式を ��� ��� ��で表した多項式を ������ ��� ���

と書くことにする．
��� ��� ��の場合，��不変式 ��� ��� ��を上手にとれば，

�	 ����� �	 ����� �	 ����

はそれぞれ定理 ���にある

����� ����� ����

になる．������ �����の場合にも��不変式 ��� ��� ��を
上手にとれば，それぞれ ����� ����になる．
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